TD 2 : Calcul algébrique dans R

(In)équations dans R

1
# Montrer que pour toutx > 0,onax-+— > 2.

X
Donner une condition nécessaire et suffisante pour qu'’il
y ait égalité.

##% Résoudre les équations suivantes dans R :

) Vax—=3)=V3x—5 4 |[F—x|=x+1
2) Vx+V2x+1=5 5 xX—2x—1=0
3) |2x—5|= |x2—4| 6) x*+4x>—21=0

##% Résoudre les inéquations suivantes dans R :

D |x+1] < |x—2] 4)

2) 2x+1<vVx2+8 5)
3) x—22>+V3x+4 6)

x+1]+x—3| <6
x+ —5x+4<2

Vix+2| < |x—10]

@ ##% Résoudre les inéquations suivantes dans R :

x+1 x+5
1 >1 3 >1
) x—1 ).ﬁ—l
1
2 X x+2 4 __2‘<3
x+1 x—|—3 X

@ #% On cherche a résoudre en fonction du para-
metre a € R les (in)équations suivantes, dontl'inconnue
estunréel x :

Vi+vx+l=a

1) Onsuppose a < 0. Quelles sont les solutions dans
cecas?

2) Meéme questionsia € [0,1].

3) On suppose désormais a > 1. Résoudre I'équation
en exprimant les solutions pour x en fonction de a.

@ % Résoudre dans R en discutant selon les va-
leurs du parametre m € R :

4y/x=x+m

On pourra poser X = /x et résoudre I'équation en X.

*%% Résoudrex® +x*>+x= ——

Identités algébriques

(8 )#x Soitx,y € Ry.

1) Montrer que v/x+y < Vx4 /).

2) Endéduire quesix >y, onax—/y<yx—y
3) Endéduire que:

(\/I7 \/lﬂ Vix=yl

@ ##ir  Soita, b, c trois nombres réels.

2 2 2
b b
ga; etabé(a; >

2) Endéduire que ab+ bc+ca < a® + b* + 2.

1) Démontrer que ab

Partie entiere

% Soitx € R. Montrer que | —x| = —
seulement six € Z.

|x] siet

##% Montrer que pour tous x,y € R:

[x) + ) < lx+y) < [x]+ [y +1
(12 )#* Démontrer:

VneN* VxeR wn—xw = |x|

odold

Montrer que pour toutn € N :

{(ﬁwmﬂ — 41

ok

Résoudre dans R : | 2x| = [x]?.
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